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FUNKCJE WIELU ZMIENNYCH 
 

I. Obliczyć pochodne cząstkowe I i II rzędu funkcji:  

1.   ,),(
cos y

xyxf   

2.  ,ln),( 52 yxyxf   

3. ,arcsin),( xyyxf   

4. ,
2

1
),(

xy
yxf   

5.   ,cos),(
ln x

yyxf   

6. ,),(
3yxyxf   

7. ,ln),( 22 yxyxf   

8. xyyeyxf ),( ,      

9. 𝑓(𝑥, 𝑦) = ln(sin 𝑥 + sin 𝑦),  

10. 𝑓(𝑥, 𝑦) = 𝑥𝑒
𝑥

𝑦 , 

11. 𝑓(𝑥, 𝑦) =
𝑥+𝑦

𝑥−𝑦
 .   

  

II. Znaleźć różniczkę zupełną I i II rzędu funkcji: 

1. ,ln),(
x

y
xyxf   

2.  𝑓(𝑥, 𝑦) =
𝑥2−𝑦2

𝑥2+𝑦2
,  

3.  𝑓(𝑥, 𝑦) = ln(𝑥 + 𝑦) −
𝑦

𝑥+𝑦
,  

4.  .lnln),( yxyxf   

  

III. Obliczyć ekstrema funkcji dwóch zmiennych:  

1. ;72)3,1(,72)3,1(;30183),( maxmin

23  ffyxyxyyxf  

2. ;48)2,3(,48)2,3(;2443),( maxmin

23  ffxyyxyyxf  

3. ;
4

1
275,
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27
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32 







 fyxyxyxyxf  

4.   ;2ln1072,1;ln10ln4),( min

22  fyxyxyxyxf  

5. .12)1,1(;10622),( max

33  fxyyxyxf  


