CALKI PODWOJNE

Oblicz catke:

1. fle flixx dy] dx

2. f: :ffg(y — 2x) dx] dy
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Zamien catke podwdjng na iterowana i jg rozwigz:

1. [ff, Inx*dxdy,
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gdy obszar D ograniczony jest wykresami zaleznosci
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Korzystajgc ze wspétrzednych biegunowych oblicz catke podwdjna:

1. ffR In(1+x2 + y?)dxdy, gdyobszar D ograniczony jest wykresami zaleznosci
x2+y%2=1, x?+y?=4, y=x dla y=>x;

2. ffR (x? + y2)3/2dxdy, gdy obszar D ograniczony jest wykresem zaleznosci

x2+y?=

3. ffD J1+4x2%+4y2dxdy, gdyobszar D wyznaczony jest przez nieréwnosé

x*+y?<1
1_ .
4 .”. X2 + y? dxdy , D: {1<x?+y? <4;
y > X
5. Hw/x2+y2dxdy, D:{ y<+3x ;
’ x? +y?<1
In(x* +
6. H S( +yy )dxdy, D: {13x2+y2 <e?.

Zastosowania fizyczne:
Oblicz mase obszaru D potozonego w | ¢wiartce uktadu wspdtrzednych, ograniczonego
wykresem x2 + y? = 1, gdy gesto$¢ w punkcie P(X,Y) dana jest wzorem u(X,y) =Xy .
Oblicz moment bezwtadnosci jednorodnego prostokata o gestosci 1, bokach a,b, wzgledem
punktu przeciecia przekatnych.
Oblicz moment bezwtadnosci jednorodnego kota o gestosci u, promieniu r, wzgledem jego
Srednicy.
Oblicz moment bezwtadnosci wzgledem osi ox jednorodnego obszaru o gestosci u

ograniczonego krzywymi y =0, y =cosx dla —g <x<

NI

Oblicz moment bezwtadnosci wzgledem osi oy trojkata o wierzchotkach

(0,0), (—2,2), (2,2), gdy gestoé¢ w P(X,y) danajestwzorem u(x,y) =x + y2.



